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27

8
3

Ats
x

dx
∫  12. .1:.;

21

1 e
eAtsdxe x −

∫
−

 

13. .
3

1:.;
31

0

3 −
∫

eAtsdxe x  14. .1:.;
1

Ats
x

dxe

∫  

15. .5,1ln:.;
2

1

0

Ats
x
dx

∫ +
 16. .

2
:.;

9

3

0
2

πAts
x

dx
∫

−
 

 
9. Apibrėžtinio integralo skaičiavimas keičiant kintamąjį 

1. ( ) .
4
1:.;4

5

4

3 −−∫ Atsdxx  2. 
( )

.
64
7:.;

13

1

0
4 Ats

x
dx

∫ +
 

3. .
4
33:.;13

3

0

3 Atsdxx∫ −  4. ( ) .12:.;12
5

1

3 Atsdxx∫ −  

5. .3:.;13
5

0

Atsdxx∫ +  6. ( ) .
15
1:.;12

1

0

243 Atsdxxx∫ +  

7. ( ) .
8
110:.;1

2

1

32 Atsxdxx∫
−

−  8. 
( )

.
9
8:.;

1
42

0
32

Ats
x

xdx
∫

−
 

9. .52:.;19
2

0

23 Atsdxxx∫ +  10. .
3
1:.;

13

22

5
2

Ats
x
xdx

∫
+

 

11. 
( )

.
64
15:.;

1
323

1
52

Ats
x

xdx
∫

+
 12. .

9
51:.;cos1sin3

2

0

Atsxdxx∫ +

π

 

13. .
3
2:.;sincos1

2

2
3

−−∫ Atsxdxx
π

π

 14. .25,1ln:.;
cos3

sin3

0

Ats
x

xdx
∫ −

π

 

15. .5,1ln:.;
sin2

cos2

0

Ats
x

xdx
∫ +

π

 16. .1:.;cos
6

0

sin −∫ eAtsxdxe x

π
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17. .
2

1:.;
2
1

0

2 eAtsdxe x −
∫

−

−  18. .
4

23:.;2sin
8

12

−
∫ Atsxdx

π

π

 

19. .
2

13:.;
2cos

6

8

2

−
∫ Ats

x
dx

π

π

 20. .
3

:.;
16

4

2
2

πAts
x

dx
∫

−
 

21. 
( )

.
9
8:.;

1
4

32∫
−

Ats
x

xdx  22. ( ) .
15
4132:.;34

5

0

3 −−∫ Atsdxx  

23. .3:.;
4

35

0
2

Ats
x
xdx

∫
+

 24. .2:.;
12

22

0
2

Ats
x
xdx

∫
+

 

25. .5,0:.;4sin
4

0

Atsxdx∫
π

 26. .5,1ln5,1:.;
1sin2

cos32

6

Ats
x
xdx

∫ +

π

π

 

27. .
2

:.;
4

3

2
2

πAts
x

dx
∫

−
 28. .

18
:.;

9

3

0
2

πAts
x

dx
∫ +

 

 
10. Apibrėžtinio integralo integravimas dalimis 

1. ( ).1
4
1:.; 2

1

0

2 +∫ eAtsdxxe x  2. .14ln:.;ln
2

1

−∫ Atsxdx  

3. .
4
34ln:.;ln

2

1

−∫ Atsxdxx  4. .2:.;cos
0

−∫ Atsxdxx
π

 

5. .1:.;sin
2

0

Atsxdxx∫
π

 6. .
4

44ln8:.;ln
24 eAtsxx

e

−−∫  

7. .1
2

:.;arcsin
1

0

−∫
πAtsxdx  8. .

2
1

4
:.;

1

0

−∫
πAtsxarctgxdx  

9. ∫ − .2:.;ln 2 eAtsxdx  10. .21:.;
1

0 e
Atsdxxe x −∫ −  

11. .
4
1:.;2sin

4

0

Atsxdxx∫
π

 12. .
9
72ln

3
8:.;ln

2

1

2 −∫ Atsxdxx  

13. .
2
3

6
1:.;arccos

2
1

0

−−∫
πAtsxdx  14. .4:.;cos

2

0

2 π
π

Atsxdxx∫  

11. Netiesioginiai integralai 

1. .:.;
1

diverguojaAts
x

dx
∫

+∞

 2. .
4

:.;
11

2

πAts
x

dx
∫

+∞

+
 

3. .:.;
1

0

diverguojaAts
x
dx

∫
∞− +

 4. .
5

5:.;
942

πAts
xx

dx
∫

+∞

∞− ++
 

5. .5,0:.;
0

2

Atsdxxe x∫
+∞

−  6. .1:.;
0

Atsdxxe x∫
+∞

−  
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7. .1:.;
ln 2 Ats

xx
dx

e
∫

+∞

 8. .:.;
1

10

2 diverguojaAtsdx
x
x

∫
∞− +

+  

9. .:.;2cos
0

diverguojaAtsxdxx∫
+∞

 10. 
( ) .2ln1:.;
11

2 −
+∫

+∞

Ats
xx

dx  

12. Apibrėžtinio integralo taikymai 
Plokščios figūros plotas 
Rasti figūrų, apribotų linijomis, plotus: 

1. 2x+3y59, y50, x5-1, x54;  Ats.:10. 2. y-3x5-1,y50, x52, x54;  Ats.:16. 

3. 4x+5y=20, x=0, y=0;  Ats.:10. 4. y=x2+1, y=0, x=0, x=2;  Ats.: .
3
24  

5. y=3x2+3, y=0, x=-2, x=1;  Ats.:18. 6. y=-x2+9, y=0;  Ats.:36. 

7. .
9
111:.;3,2,0,3

3
1 2 Atsxxyxy =−==+−=  8. y=-x2+6x-5, y=0, x=2, x=3;  Ats.: .

3
23  

9. y=-x2+8x+4, y=0;  Ats.:120. 10. y=-x2+5x-4, y=0;  Ats.:4,5. 

11. y=-x2+6, x+y=4;  Ats.:4,5. 12. y=x2, x-2y=-6;  Ats.: .
48
77  

13. y= 2

4
x

,  y=7-3x;  Ats.:0,5. 14. y=x2, y=2x-x2;  Ats.:1/3. 

15. y=x2-2x+2, y=2+4x-x2;  Ats.:9. 16.y=x2-2x+2, 2x+y=6;  Ats.:
3
210 . 

17. y=2x2-4x+3, x+2y=6;  Ats.:1 .
64
17  18. y=4-x2, y=0;   Ats.: .

3
32  

19. xy=4,x=1,x=4,y=0;   Ats.:8ln2. 20. y=lnx, x=e, y=0;   Ats.:1. 
 
Sukinio tūris 
1 Apskaičiuokite tūrius sukinių, kurie gaunami duotų kreivių apribotas figūras sukant apie OX ašį: 

1. y252x, x53, y50; Ats.:9p. 2. y256x, x50, x55, y50; Ats.:75p. 
4. y5 x , x51,x54, y50; Ats.:7,5p. 5. y53x, y50, x52; Ats.:24p. 

6. y52x-x2, y50; Ats.:
15
16

p. 7. y5x3,  y50, x52; Ats.:
3

16
p. 

8. xy54, x51, x54, y50; Ats.:12p. 9. y5x3, y= x ; Ats.: 
14
5

p. 

10. y=(x-1)2, y=1; Ats.: 
5
8

p. 11 y= 24 x− , x-y+2=0, y=0; Ats.:8p. 

12. y=x, y=
x
1 , x=3; Ats.:8p. 13. y=

4

2x , y=
8

3x , Ats.: 
35
4

p. 

14. y=sinx, y=
2

0,2 π
π

≤≤ xx ; Ats.: 
12

2π .               15. y=sinx, y=cosx, y=0, ;
2

0 π
≤≤ x  Ats.: ( ) .

4
2−ππ  

2. Apskaičiuokite tūrius sukinių, kurie gaunami duotų kreivių apribotas figūras sukant apie OY ašį: 

16. y=2x-x2, y=0; Ats.: 
3
8

p. 17. y=x x , x=4, y=0; Ats.:
7

512
p. 

18. y=x3, x=0, y=8; Ats.:19,2p. 19. x2-y2=4, y=-2, y=2; Ats.: 
3

64
p. 

20. y=lnx, x=2, y=0; Ats.: 





 −

4
32ln22π . 
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